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Exercice 1

On considère les matrices

A =





1 −1 1
0 1 −2
0 0 1





et N = A − I, où I est la matrice identité d’ordre 3.

(a) Calculer N2 et N3. En déduire Nn pour tout n entier naturel.

(b) Donner une formule exprimant An en fonction de I, N et N2 pour tout n entier
naturel.

(c) Déterminer des nombres a, b et c tels que la matrice B = aI + bN + cN2 vérifie
AB = I

(d) En déduire la matrice inverse de A en fonction de I, N et N2

(e) Calculer A−n pour tout n entier naturel.

(f) En déduire Ak , pour k entier relatif quelconque.

Exercice 2

Résoudre les systèmes linéaires suivants par la méthode du pivot de Gauss:

(a)






x − y + z = 3
5x + 2y − z = 5
−3x + 4y + 3z = 1

(b)






2x + y − z = 1
x − 2y + 3z = 0
3x + 4y − 5z = a

(c)
{

x + 2y − mz = 0
x + my − 2z = 0


